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� を �次元の滑らかなコンパクトリーマン多様体とし� ���� � ��に等長
的埋め込まれているとする� 時間空間領域 ��

� � ������ �� �� � ��上で
定義され� � � �� に値をもつ写像 ���� �
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�� に対して次の �階偏微分方程式系を考える
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ここで� �����
��
��は� � ��の第二基本量であり� � � � での� の接空間
����� � ��上で定義された直交補空間 ��������に値をとる写像である� 方程
式 �����は� �調和作用素を主要部とする退化特異放物型方程式系であり� 次の
変分問題に関連する時間発展方程式となっている� コンパクトリーマン多様体
� � ��に値をもつ��上の �	
	��
空間� ������� ��� に属する写像の集合
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において�エネルギー 
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����� �� を最小化する変分問題の臨界関

数� すなわち ��������������の方程式
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の解を�調和写像と呼ぶ� 方程式 �����の解は� �� � �とする�エネルギーの
負の向きの勾配流の解曲線 ��
� � � � 
 � ��であり� �調和写像流と呼ばれる�

� � �の場合� よく知られた調和写像の変分問題であり� �����は調和写像流の
方程式である�

�調和写像流の存在とその正則性� 特異性を考察しよう� 一般に�滑らかな初
期値から出発しても解は時間大域的に滑らかになるとは限らないが� �調和写
像流の勾配流の性質から時間大域的な弱解を構成することが可能である� 実際�

初期値 �� � � に対して� �調和写像流方程式 �����の弱解が時間大域的に存在
し� その弱解は� 空間一階導関数とともに高々�有限個の時間集合�を除いてヘ
ルダー連続であることが証明されている ��� ������
������の結果��
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本発表では� この�調和写像流の弱解の特異性と定常解である�調和写像
の存在について次の結果を報告する�

定理 � ��� ��� � �
�
�を特異時間�での孤立特異点とする� このとき� 高々有限

個の�調和写像 �� � �
��� ���� ��� � � �� 	 	 	 � ��� が存在して等式
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がすべての球� � �
���� � ��
� � � �� に対して成り立つ� ここで� 球�には

��� ���以外の特異点は含まれないものとする� また� �� �� ��は�次元単位
球面である�
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